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DeelI

Reëlefuncties

1. Rationale functies

§ 1. Definitie: gezien

§ 2. Homografischefuncties: zieonder

§ 3. Domein,nulpunten en tekenonderzoek:gezien

1. De functie f : x �� 1
x

1. Domein f

2. SnijpuntenmetdeX -asendeY -as

� denulpuntenvandefunctiezijn desnijpuntenmetde.....-as.

� snijpuntenmetde.....-as

3. Tekenonderzoek

4. Eventuelesymmetrie

Duid dezeeventuelesymmetriestraksaanin punt5 en6.
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5. Gebiedsindeling
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6. Enkelebijkomendepunten

x � 5 � 2 � 1 � 1
2 � 1

5
1
5
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2 1 2 5

f
�
x ��� 1� x

7. Enkelepuntendieweverdergaanbespreken:

	 Defunctieis dalend/stijgendin 
�� ∞ � 0 
 en 
 0 � � ∞ 
 . Leg uit.

Hetwaardeverloopis dus
x 0

f
�
x ��� 1� x
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� Weonderzoekenfunctiewaardenin delinker- enrechteromgeving van0.

linkeromgeving:
x � 0 � 1 � 0� 01 � 0 � 001 � 0� 0001

f � x ��� 1� x

rechteromgeving:
x 0� 1 0� 01 0 � 001 0 � 0001

f � x ��� 1� x

Dusalsx ���� � � enx � � � 0, dan f � x ������ � � .
enalsx ���� � � enx � � � 0, dan f � x ������ � � .
Wenoemen0 eenPOOLvandezefunctie.
Dusalsx naar0 gaat,dangaatdegrafieksteedsdichternaarde..............toe,
zonderdezete snijden.
Zo’n verticalerechtenoemenweeen................................
Wenoteren� � � � � � ��� � � � � .
Wevullenhetwaardeverloopaan.

� Vervolgensonderzoekenwedefunctiewaardenvoorzeergrotewaardenvanx
(in positieveennegatievezin).

negatievezin:
x � 10 � 100 � 1000 � 10000

f � x ��� 1� x

positievezin:
x 10 100 1000 10000

f � x ��� 1� x

Dusalsx ���� � � � � � , dan f � x ������ � � .
enalsx ���� � � � � � , dan f � x ������ � � .
Dus als x naar � ∞ gaaten als x naar � ∞ gaat, dangaatde grafieksteeds
dichternaarde..............toe,zonderdezete snijden.Zo’n horizontalerechte
noemenweeen..............................
Wenoteren� � � � � � ��� � � � �
Vul hetwaardeverloopaanmetdezegegevens.

� Degrafiekvan f : x �� 1
x noemenweeen....................

Omdatdeasymptoten...............opelkaarstaan,spreektmenvaneen................................
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2. Grafieken,afleidbaar uit de grafiek van f : x �� 1
x

Startdecomputerop enopenonderdemap“wiskunde”hetprogramma“graphmat”.We
willen wetenhoedegrafiekverandertalswehetvoorschrifteenbeetjeaanpassen.
We gevende functie f : x �� 1

x in onderde vorm y  1
x (gevolgd door ENTER).Vanuit

dezebijhorendegrafiekgaanwenuverderwerken.

1. De functie f1 : x �� 1
x ! 1

Geefdezefunctiein (haakjes!).Vergelijk degrafiekvan f1 metdegrafiekvan f .

Besluit:..................................................................................................

Brengdit in verbandmethetdomein.Laatdecomputerookdeverticaleasymptoot
tekenen.
......................................................................................................................

" Beschouwde functie g1 : x �� 1
x # 1. Voorspeleersthoede grafiek met zijn

asymptoteneruit gaatzien.Controleervervolgensmetdecomputer. (gebruik
ook “zoomin” en“zoom out”, devergrootglas-iconen)

" Geefeenfunctiein vandevormx �� 1
x # a $ a %'&)( , wis hetvoorschriftenlaat

je gebuur hetvoorschriftterugvindenuitgaandevandegetekendegrafiek.

Wis (grafiekselecterenen klikkenop “Deletegraph”,kruis-icoon)alle getekende
grafiekenenasymptoten,behalvedegrafiekvandefunctie f1 : x �� 1

x ! 1.

2. De functie f2 : x �� 2
x ! 1

Geefdezefunctiein. Vergelijk degrafiekvan f2 metdegrafiekvan f1.

Besluit:.............................................................................................

Hoekanje dit verklaren?
.........................................................................................................
Is er ietsgebeurdmetdeligging vandeasymptoten?Zo ja, wat?
..........................................................................................................

" Beschouwde functie g2 : x �� 3
x ! 1. Voorspeleersthoede grafiek met zijn

asymptotengaatliggen.Controleervervolgensmetdecomputer.

" Geefeenfunctievandevorm x �� a
x ! 1 $ a %*& # ( , wis hetvoorschriftenlaatje

gebuurhetvoorschriftterugvindenuitgaandevandegetekendegrafiek.

Wis alle getekendegrafiekenenasymptoten,behalve degrafiekvandefunctie f2 :
x �� 2

x ! 1.
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3. De functie f3 : x +,�- 2
x . 1

Geefdezefunctiein. Vergelijk degrafiekvan f3 metdegrafiekvan f2.

Besluit:..................................................................................................

Hoekanje dit verklaren?
.........................................................................................................
Is er ietsgebeurdmetdeligging vandeasymptoten?Zo ja, wat?
..........................................................................................................

Wis alle getekendegrafiekenenasymptoten,behalve degrafiekvandefunctie f3 :
x +,�- 2

x . 1.

4. De functie f4 : x +, 3 - 2
x . 1

Geefdezefunctiein. Vergelijk degrafiekvan f4 metdegrafiekvan f3.

Besluit:..................................................................................................

Hoekanje dit verklaren?
.........................................................................................................
Is er ietsgebeurdmetdeligging vandeasymptoten?Zo ja, wat?
..........................................................................................................

/ Beschouwde functie g4 : x +,0- 4 - 2
x 1 1. Voorspeleersthoede grafiekmet

zijn asymptotengaatliggen.Controleervervolgensmetdecomputer.

/ Geefeenfunctievandevorm x +, a - 2
x 1 1 2 a 3*4)5 , wis hetvoorschriftenlaat

je gebuur hetvoorschriftterugvindenuitgaandevandegetekendegrafiek.

Wis nu hetschermvolledig (clearscreen).
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5. De functie f5 : x 6798 5x 8 13
x : 2 (nogniet latentekenen!!)

Om de functie in eenzelfdevorm als de functieshierboven te krijgen, voerenwe
eerstdeEuclidischedelinguit:

Schrijf hetfunctievoorschriftnumetbehulpvanquotiënt,delerenrest.

Laatdecomputernu terugdegrafiektekenenvandefunctie f : x 67 1
x . Voorspelnu

zelf eens,stapperstap,hoedegrafiekvandefunctie f5 eruitziet.
Maakvervolgenseenoverzichtzoalsin hetbesluitin je handboekblz. 16.

3. Grafieken van homografischefuncties

Alle functiesvandevorm f : x 67 ax : b
cx : d hebbendusgrafiekendiekunnenafgeleidworden

vandegrafiekvandefunctiex 67 1
x doordevolgendetransformaties:

; .....................................................................................

; .....................................................................................

; .....................................................................................

; .....................................................................................

Dezegrafiekenzijn daardoorallemaalvandezelfdevorm. (Orthogonalehyperbolenmet
asymptotenevenwijdigmetX -asenY -as,endusonderlingloodrecht.)
WenoemendezefunctiesdaaromHOMOGRAFISCHEfuncties.Bestudeerhetvoorbeeld
in je boekopblz. 17 en18. Maakoef. 8(2),9(2,4),10(5),12(1,2)en13blz. 29-31.


